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1.一线之声

余数可以是0吗？——笔者很想知道一线教师怎样看待这一

问题，于是随机“采访”了几位老师。

师1：什么叫有余数的除法？平均分后，没有完全分完，所

剩下的就是余数，如果完全分完了，应该是没有余数了，所以我

认为有余数的除法应该不包括完全分完的这种情况，所以余数不

可能有0。

师2：首先如果0是余数，那整数的除法都是有余数的除法

了，就不存在没有余数的除法，这与我们平时的说法不一致。

师3：任何除法都有余数，当然0也是余数，在有些版本的教

材中有提示，余数0可以不写。

2.教材之说

教师们的说法各有各的道理，可究竟孰是孰非，我也不敢妄

下结论，决定借助教材来找寻答案。笔者找到了两种使用较广的

不同版本小学数学教材。不同版本教材对“余数”这部分内容相

关章节的呈现，以及《教师用书》中关于教材的解读，引发了笔

者的一些思考。

           

【人教实验版三上P52】          【新人教版二下P61】

【教参解读】与实验教材相比，新版的主题图在编排上发

生了很大的变化，新版教材通过用小棒摆正方形的操作活动，让

学生通过观察、比较、分析、发现余数和除数之间的关系〔余数

＜除数〕，随后的“做一做”题目设计巧妙，没有给出小棒的总

根数，而是让学生运用余数和除数的关系解决问题，使学生明

确：最小的余数是1，最大的余数比除数小1，从而加深学生对余

数和除数关系的理解。

【个人思考】对比新老人教版的教材，虽然在探究余数和

除数关系时编排理念上有很大变化，但正文部分都没有直接给出

余数相关结论和余数可能是几的明确答复，给人的感觉是“犹抱

琵琶半遮面”。但从教参的解读，依稀能感觉编者还是更加倾向

“余数不可以为0”这一观点。

           

【北师大3版二下P4】                【北师大4版二下P4】

【教参解读】第3版的教材P4通过四道题的练习，让学生比

较每道题的余数和除数，自主探索并发现余数与除数之间的关

系。第4版的教材P4结合搭正方形的活动，为学生理解余数和除

数的关系提供了形象化的支撑。整个活动完成之后，再观察填写

表格，进而自然引导学生总结出余数和除数的关系。

【个人思考】在第4版教参中有这样的几段话引起了我的注

意：“另外在P13 又说“需要说明的是，在上面的探索活动中，

为了呈现操作过程的原始记录，学生需要填写余数为0的算式，

但是在平时进行除法运算时，余数为0可以不写”。教参中首次

出现“余数为0”这一关键词，对比第3版教参，从“教学时教师

要让学生认识到分剩下的数就是余数”→“本单元‘有余数的除

法’都是指‘有剩余的除法’，即余数不为0的除法” →“为了

呈现操作过程的原始记录，学生需要填写余数为0的算式”。第4

版教参没有回避“余数可以是0”这一话题，我想编者一定不会

在这块内容随意进行修改，肯定也是经过了一番考证和审慎地思

考，觉得余数为0还是有道理的，应该是有意而为之。

3.专家论道

在数学课本上找不到“余数可以为0”的论述，教参中又没

有形成统一观点，而确在词典中找到了“余数不可以为0”的证

据，所以就不难理解很多老师都坚持认为余数不能为0了，事实

果真如此吗？毕竟词典只能代表一家之言，我还是决定找找关于

这方面的专业书籍并求证有关专家，在那里找寻到我想要的答

案。

首先在网上找到了特级教师牛献礼关于余数一段论述，他说

“为什么有人提出0是余数吗”的质疑呢？如把‘没有剩余的除

法’说成‘没有余数的除法’，‘把有剩余的除法’说成‘有余

数的除法’。这种把除法分成有或没有余数的描述，导致了认知

冲突：既然没有余数，怎么又冒出余数是0呢？”，他的这段话

给了我很大的启示。

接着笔者在网上搜集到了很多关于余数的一些专家论文，其

中有一篇是江西南昌肖鉴铿教授撰写的，题目是《浅谈在整数除

法中余数可以为零》，里面有这样的一段论述：“事实上，‘余

数为0’的提法早已被数学界认可。看来‘余数为0’的说法是有

据可查的。

一道习题引发诸多思考，一道习题带领我们经历了一场数学

的思辨之旅，在这场与一线老师、教材论著、专家学者酣畅淋漓

的对话中，我们收获的不仅仅是对“余数可以是0吗”这一问题

的认识，更是对待数学问题钻研较真的态度和科学严谨的治学方

法。我愿与我的同仁们一起在数学教学研究的路上共同碰撞、共

同思辨、共同成长……
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[摘 要] 有人说数学教学是一门思辨的艺术，严密的推理、逻辑的论证、精确的计算、步步为营的思维方式，总能让人体会数学的无穷魅

力!最近，我们数学组就经历了一场这样的头脑风暴。引发思考的导火索是一道填空题：在（  ）÷6=4……（ ）中，第二个括号最小能填（ 

），则第一个括号里填（ ）。“第二个括号最小能填几”其实就是“余数最小是几”，这个问题在同组老师中引起了争议，有人说“余数最小

是1”，有人说“余数最小是0”，孰是孰非？笔者那股“刨根问底”的劲头儿上来了，决定抱着科学严谨的态度，多方论证，一探究竟。
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