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1 分类讨论思想在圆中的应用

圆是初中数学教学中的重要组成部分，教材中涉及的“圆与

直线”、“圆与圆”等内容是初中阶段数学学习中的重点知识，同

时也是难点内容。但分析学生解题情况可以发现，很多学生在做

这部分练习时通常无法下手。不知道从哪个方面突破。甚至出现

概念混淆、不理解题意等情况出现。对此，教师可以借助分类讨

论提升学生的解题效率。以“圆的对称性”这一知识为例，通常

学生会遇到这样的问题。题目中给出“两个相交圆的半径分别为

4cm 和 5cm，公共弦长为 6cm，请求出圆心距。”大部分学生在

理清题意后通常以自己的思维方式进行思考后得出答案就认为答

案是正确的。其实，数学问题的解题方法有很多，且一些问题的

答案也并不唯一。因此，学生这种“先人为主”的解题形式时常

导致学生大意失分。事实上，这道题可以分为两种情况，第一种

是：公共弦在两圆心同旁；第二种是公共弦在两圆心之间。因此，

在问题设置之后，教师可以将学生分成各个学习小组，引导学生

应用分类讨论的思想去思考、解决问题。通过这样的形式，可以

使学生之间互补、共同进步，以促进学生概括性思维能力的提升。

2 分类讨论思想在方程中的运用

由于数学概念限制引起的分类讨论。比如方程在初中数学中

是一种比较基础和普遍的内容，方程是计算的工具，学生有时候

学到九年级后容易思维定势，没有站在整个初中阶段看待所学的

方程就容易导致出错，影响着学生的学习成绩的提升。运用分类

谈论思想，就能够对方程解的情况很好的判断。因此，教师要注

重在课堂上教授学生如何运用分类讨论来解答难题。例如：已知

关于 x 的方程 kx2-2x-1=0 有实数根，则 k 的取值范围是。为

了更好的对学生进行引导，培养学生运用分类谈论的良好习惯，

在学生的心里树立这样一种观点：在解答此类数学题时，应该要

把初中所学的方程进行归纳：一元一次方程、二元一次方程、分

式方程、一元二次方程，从形式上直接看出不是二元一次和分式

方程，那就要分一元一次方程和一元二次方程来进行分类讨论。

当 k=0 时一元一次方程，方程有解；当 k≠ 0时，就是一元二次

方程，方程有解则需满足△=22+4k≥ 0 算出 k≥ -1，分两种情

况讨论后最后满足条件的答案是 k≥ -1。很多学生在做题时候只

考虑最近学习的一元二次方程，而忽略了对一元一次方程的讨论，

导致丢分。

3 分类讨论思想在三角形问题中的应用

初中学生往往在面对较为复杂的三角形问题时，也会经常的

运用分类讨论系。如果所给出题目现有条件无法用常规的方法进

行解答时，就必须运用分类讨论思想才能将问题顺利的解答。比

如说，我们已经知道某一个等腰三角形的两条边的长度，让你去

解答这一三角形的周长和面积时。因为我们还不知道三角形的腰

和底边长到底是哪一个，所以此时必须采用分类讨论法对其进行

相应的假设。比如：现在已经知道直角三角形的两条边长分别为

４厘米和３厘米，请问该直角三角形的第三题边的长度是多少？

首先我们知道三角形的两条直角边分别为４厘米与３厘米，就可

以算出第三条边的长度为５厘米；其次，如果此时我们知道的是
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三角形的斜边长度为４厘米，一条直角边长度为３厘米时，就可

以算出另一条直角边长度为√７厘米。

4 分类讨论思想在函数问题中的实际应用

譬如，已知关于ｘ的函数ｙ＝ａｘ２＋ｘ＋１（ａ为常数）

若函数的图像与ｘ轴恰好有一个交点，求ａ的值是多少？分析：

当此函数为一次函数时，ａ＝０，求得与ｘ轴交点为（－１，０）

而如果当此函数为二次函数时，ａ不能等于０，即ａ＝ 0.25 时，

有一个交点为（－２，０）综合以上分类，ａ＝０，或者ａ＝ 0.25。

在面对此题时，教师一定要让学生知道考核点是根据一次函数与

二次函数的变换而确定存在的分类讨论必要。因由于函数中ｘ２

前的变量ａ不定，换句话就是ａ有可能就是任何一个数字，因此，

要首先对ａ的取值进行分类讨论，其实就是ａ＝０时的讨论方案

与ａ不能等于０时的讨论方案。然后，要引导学生要找准ａ的取

值范围后，继而让学生快速进入到函数的变换中，由此可以得出，

当ａ＝０时，函数为一次函数，当ａ不等于０时，函数即为二次

函数。

5 分类讨论思想在解决生活类问题

例如，某商店主要出售桌子和椅子两种商品，其中某一型

号的桌子售价为 200 元，某一型号的椅子售价为 40 元，商店为

了可以增加该月的销售份额，所以决定给予消费者一定程度的优

惠。所设计的优惠方案有以下两种 : 其一是购买一张桌子可以免

费送一张椅子，其二是购买桌子和椅子均九折优惠，但是两种优

惠方案是不能一起使用的。如果某一消费者决定买 20 张桌子和

若干把椅子，请问他怎么买才会最便宜．分析 : 在这道问题当

中，没有告诉大家消费者购买椅子的数量，因此，对于初中生

来说，制订方案便会有所困难．解答 : 消费者购买椅子数量为 x

把，则有以下两种购买方式，如果按照优惠方案一，便需要花费

200×20+(x － 20)×40=3200+40x 元，若采用第二种优惠方案，

消费金额便是 (200×20+40x)×0.9=3600+36x 元。( 很多学生算

到这一步，便无从下手，所以对这道问题进行分类讨论思想的教

学便十分重要 ) 此时可以设 y=(3200+40x) － (3600+36x)=4x －

400 元，如果 y＞ 0，那么就有 4x－ 400 ＞ 0，x＞ 100，第二种

优惠方案幅度更大，如果 y=0，4x － 400=0，x=100，则两种方

案优惠幅度一致，如果 y ＜ 0，则有 20 ＜ x ＜ 100，则第一种优

惠方案幅度更大。

结束语

综上所述，在初中数学学习中分类讨论思想几乎把所有知识

贯穿起来，要注意引导学生引起分类讨论的原因，提出明确分类

讨论的标准，并对其逐个讨论得出答案。在初中教学中要对学生

加强思维训练，培养学生思维的调理性和缜密性，进而提高学习

效率。
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