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八年级华东师大版16.3《可化为一元一次方式方程》中，涉

及到增根和无解的知识点，但大多数学生甚至我们一些教师在学

习这个知识点时，往往把无解误认为增根，而忽略了分式方程所

化成整式方程无解的情况，不妨我们看一课堂实例加以说明。

例1：当m为何值时，关于x的方程
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文章摘要：分式方程的增根与无解是两个截然不同的概念，分式方程

无解包括两种情况，一是分式方程化为整式方程无解的情况，二是分

式方程去分母后，所得整式方程的解若是分式方程的增根，则原方程

也无解。 
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正文：    

八年级华东师大版 16.3《可化为一元一次方式方程》中，涉及到

增根和无解的知识点，但大多数学生甚至我们一些教师在学习这个知

识点时，往往把无解误认为增根，而忽略了分式方程所化成整式方程

无解的情况，不妨我们看一课堂实例加以说明。 

例 1：当 m 为何值时，关于 x 的方程
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有增根？ 

分析：先将分式方程转化为整式方程，再令最简公分母为零，解

得增根，将增根代入整式方程即可求得字母的值。 

   解：两边都乘以(x-3)(x+3)，约去分母，得 

2（ x+3）+2mx=3(x-3) 

整理，得 

（-1+2m）x= -15 

令(x-3)(x+3)=0，解得 x=3 或 x=-3. 

有增根？
分析：先将分式方程转化为整式方程，再令最简公分母为

零，解得增根，将增根代入整式方程即可求得字母的值。

解：两边都乘以（x-3）（x+3），约去分母，得

2（x+3）+2mx=3（x-3）

整理，得

（-1+2m）x= -15

令（x-3）（x+3）=0，解得x=3或x=-3.

把x=3；x=-3分别代入（-1+2m）x= -15，解得m=-2；m=3

故当m=-2或m=3时，原分式方程有增根。

从上例可知：增根使分式方程无意义，但满足由分式方程去

分母后得到的整式方程。

例2： 解方程 2
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解：去分母后化为x－1＝3－x＋2（2＋x）.

整理得0x＝8.

因为此方程无解，所以原分式方程无解.

[说明]此方程化为整式方程后，本身就无解，当然原分式方

程肯定就无解了.由此可见，分式方程无解不一定就是产生增根.

例3：若关于x的分式方程
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无解，求m的值？

解析：上方程无解与有增根是同一回事吗？我们不妨按解

分式方程的步骤试试：方程两边同乘以x（x+3），得（2m+x-x

（x-3）=2（x-3），即（2m+1）x=-6

⑴若关于x的分式方程
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 有增根，则x=0或x=3，

当x=0时，代入（2m+1）x=-6，得（2m+1）×0=-6，此方程

无解；

当x=3时，代入（2m+1）x=-6，得（2m+1）×3=-6，解得m=-

1.5.

⑵若整式方程（2m+1）x=-6无解，则（2m+1）=0，即m=-

0.5，多数学生往往忽略分式方程化成整式方程无解这种情况，

教学时要重点强调。

所以，原分式方程
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无解时m=-0.5或m=-1.5。

由此我们应该知道分式方程有增根和无解是两个完全不同的

概念。对于有增根的问题，我们可以化分式方程为整式方程，再

把使最简公分母为零的未知数的值代入整式方程。求出其字母的

值。对于无解的问题，我们可以化分式方程为整式方程，然后化

成ax=b的形式，分两种情况讨论：1.a=0，b≠0；2.a≠0，x=
a
b

时，分式方程无解。

[结论]：弄清分式方程的增根与无解的区别和联系，能帮助

我们提高解分式方程的正确性，对判断方程解的情况有一定的指

导意义

通过以上的探讨，我们对于数学教学中的任一概念，应挖掘

其内在含义，不要给学生留下模棱两可的印象，这样才能让学生

很好地掌握所学知识，只有这样我们的课堂才能从魅力、高效转

换为优质课堂。
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[摘 要] 分式方程的增根与无解是两个截然不同的概念，分式方程无解包括两种情况，一是分式方程化为整式方程无解的情况，二是分

式方程去分母后，所得整式方程的解若是分式方程的增根，则原方程也无解。

[关键词] 分式方程；方程；增根；无解

抽象出两条直线的位置关系，为学生搭建起数学知识与生活原型

的桥梁，烙下学习的印迹。只要说到铅笔，就会抽象出直线，只

要再次遇到类似的现象（如钢管、电线等），就会浮现出“相

交”、“不相交”，就会下意识联想到“垂直”与“平行”，这

样的印象是直观的，是生活中随处可见的.当学生遇到困难知识

时，就能找到这样一种数学印象，从身边开始挖掘和寻找，根深

蒂固的印象为学生认知水平的发展找到了归宿点，使认知更鲜

活。

（二）“以物代言”的数学印象。这种数学印象是将语言

难以表达或不易表达的数学思考具体化、具象化，而达到“以物

代言”的目的。本课例中，对于“同一平面”和“垂直”两个抽

象概念的精巧处理，就在“物”上下了功夫，“纸盒”、“活动

的十字架”成了数学知识激活、传递的工具，它们成为建立形象

而准确数学概念的载体，成为空间思维发展的托物。见到此类现

象，学生就能追忆出这样的数学印象，比如，在今后学习“异

面”、“角的大小由角两边叉开的大小决定”等知识时，都能用

这里所建立的“印象”来直接作用，有效持久地建构了方法、提

升了技能。

（三）“咬文嚼字”的数学印象。咬文嚼字是语文教学常

用的通法，但数学课也能用，而且能为学生烙下深刻印象。本课

例中，让学生充分从事抓词语、析主干的机会，经历“圈”、

“点”、“勾”、“画”等符号化的过程，目的就在于给学生建

立要学好数学，必须从“咬文嚼字”开始的印象，这种印象能帮

助学生养成“读数学，读出语文式的数学味”的品质，纵观数学

概念、定义、定理以及解决问题等必须经历“咬文嚼字”的过

程，“书读百遍其义自现”，我要说：数学书，读百遍，算理意

义，其自现！
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