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理论研究

一、教师的师范与学生的潜移默化

数学教材内容是通过逻辑论证来叙述的，数学中的运算、

证明、作图都蕴含着逻辑推理的过程。因此在传授数学知识的

过程中，教师严格遵守逻辑思维规律。正确运用逻辑思维形

式，作出示范是培养学生逻辑思维的宽广途径。

例如，在实数范围内，关于x的方程 x2+1=0无实根，但在

复数范围内则有根。在平面几何中，“垂直于同一条直线两条

直线平行”，但在立体几何中就不正确了。又如：对于函数

的概念，有的教材是利用集合的单值对应来定义的，根据这个

观点二次函数y=x2必须把定义域缩小为X≥0或x≤0，才有反函

数。

因此，这就需要老师在教学中正确引导，使学生搞清楚每

个问题在什么条件下或什么范围内考虑，然后用正确的思维规

律和形式进行推理和论证，使学生明白一些数学论证是在一定

的逻辑系统中进行的。

二、“特殊”引路，是培养学生积极思维的有效方法

根据辩证法的观点，普遍性寓于特殊性中，并通过特殊性

表现出来。所以通过个别特殊情况的讨论，往往有助于我们感

知问题的关键和本质，这就是通常所说的“特殊化”方法：归

纳，猜想，证明的解题思路，这是特殊引路的典型方法。

是否存在常数a、b、c使得an=an
2+b.n+c 且满足a1=1，3Sn=

（n+2）an 对一切自然数n都成立（其中Sn=a1+a2+a3+...+an）试证

明你的结论。

分析：既然题目要求判断等式是否对一切自然数n都成

立，那么不妨从特殊的几个值去考察，

令n=1得 a+b+c=1        （1）

令n=2得 a1+a2=s2= （2+2）a2  得a2=3

即       4a+2b+c=6         （2）

令n=3得 a1+a2+a3= （3+2）a3 的a3=6

即      9a+3b+c=6         （3）

由（1）（2）（3）解得 a= ， b=  ，c=0

所以an= n（n+1），这样就不难用数学归纳法证明这个成

立（证明省略）

这些例子充分说明，从特殊情况出发，很快就会找到正确

的解题方法。

三、课堂中充分暴露教师自己的思维过程

教师在评讲习题的过程中，要善于暴露自己的失败或漏

洞，让学生看清教师的思维过程，展示教师在寻找解题途径时

碰到那些墙壁？如何转弯？让学生体会碰壁转弯的经验，培养

学生的应变能力。

例2 直线l过p（2，3）点且在两坐标轴上的截距相等，求

直线l的方程。（全国中等卫生学校数学教材P24）

分析：若设直线l的方程为 + =1（a为截距），p（2， 

 
3）点在直线上  则有 + =1得a=5所以直线l方程为x+y=5  到

此很多学生认为解题完毕，其实这种解法最容易忽略的地方是

截距的取值范围为R，所以当直线过原点时，在x y轴上的截距 

 
相等，均为零。这本题应补上l的另外一个方程 y= x这说明应

用特定系数法求直线方程时，对所设的方程应全面考虑，适

当考虑方程的形式。经这种引导后，学生积极性很高，自然

想到直线方程的其他形式（点斜式）。设直线方程为 y-3=k 

 
（x-2）.令x=0 得y=3-2k  令y=0得  x=2 （显然k≠0）有 

 
题意得3-2k=2  解得 k=1或k=   所以直线l方程有两条

X+y=5 或y= x  .

四、以学生为主体，多角度思考问题

基本知识、技能的落实，在教学中反复强调，往往会引

起学生的厌烦，为此教师有目的的选取一些能涉及较多的知识

点，富于启迪性的例子予以讲解，共同讨论，适当点拨，有助

于调动学生的积极性和主动思考。

例3 已知x y 为非零复数，且〡x- y〡=〡x+y〡

求证 为纯虚数。

分析：因为xy为非零复数，则可应当学生从以下几个方

面思考（1）利用复数的代数形式；（2）复数的三角形式；

（3）复数摸的概念；（4）复数摸的几何意义等几个方面来证

明（证明省略）。这样通过一题多解，正确运用逻辑形式、加

强数学推理证明的训练，多角度思考问题，使问题迎刃而解。

五、准确理解合理转换

在数学中，由于有些问题具有新颖性、灵活性，因此在解

题的过程中始终是一个不断转化的过程，若转化恰当问题能迅速

获解。为此就要求学生在解决问题前，认真审题，合理转化，教

师辅之以必要的指导和总结，使学生思维得以迅速开展。

例4 若cos2β+2msinβ-2m<0对一切β∈R恒成立，求实数m

的取值范围。

分析：把原不等式整理得 sin2β+2msinβ+2m+1>0

令x=sinβ 则x∈[-1，+1]（代换思想）

设f（x）=x2+2mx+2m+1（函数思想）则题意变为对于一切

x∈[-1，+1]，f（x）>0恒成立（转换思想）

而f（x）是开口向上，对称轴为x=m的抛物线的一部分，

要使命题成立，由图像知（数形结合思想）

（1）m≤-1时 f（-1）>0

（2）m≥1时 f（1）>0

（3）-1<m<1  △<0（分类讨论思维）这样通过解题过程

中对数学基本概念的准确理解，对题目深挖批注，使学生更加

理解数学思想增强学生自觉应用数学转化思想意识。
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[摘　要]在职业学校的数学教学中，调动学生学习积极性和思维能力，是教学中重要环节。数学中的逻辑思维能力是指：根

据正确思维规律和形式，对数学对象属性进行分析综合、抽象概括、推理证明的能力，培育学生思维能力的途径非常广泛，下面

我就发展学生思维能力，在解题中的先导作用，作些浅显的论述。
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