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理论研究

1 内容分析

新高考下的命题原则：注重对学生数学核心素养的考查，

处理数学核心素养与知识的关系。如何使学生在复习备考的过

程中提升素养是一线教师关注的话题。纵观近几年的高考试

题，直线过定点问题是历届高考的热点问题。

2 典例剖析

例题(2019年全国统一高考数学试卷（理科）（新课标

Ⅲ）第21题）已知曲线
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例题(2019 年全国统一高考数学试卷（理科）（新课标Ⅲ）第 21 题）已知曲线C：
2

2xy  ， 

D为直线
2
1-y 上的动点，过D作C的两条切线，切点分别为 A ,B . 

（1）证明：直线 AB过定点。    （2）略. 

（1）证法 1 

思路探求：可设 A , B两点坐标，用导数法求切线斜率，求出 A , B两点处的切线方程，切

线 AD和BD有相同的形式，从而得到带参数直线 AB的方程，最后求出它所过的定点。 

证明：设
1( , )
2

D t  , 1 1( , )A x y ,则
2

1 1
1
2

y x ．又因为
21

2
y x ，所以 y' x .则切线 AD的

斜率为 1x ，故 1 1 1
1 ( )
2

y x x t   ，整理得 1 12 2 1 0tx y   . 

设 2 2( , )B x y ，同理得 2 22 2 1 0tx y   .点 ,A B都满足直线方程2 2 1 0tx y   . 

于是直线2 2 1 0tx y   过点 ,A B，而两个不同的点确定一条直线， 

所以直线 AB方程为2 2 1 0tx y    .即2 ( 2 1) 0tx y    ， 

当2 0, 2 1 0x y    时等式恒成立，所以直线 AB恒过定点
1(0, )
2

. 

方法点睛：设
1( , )
2

D t  引入参数 t，通过两切线 AD和BD方程式的“模样”一致，把 t看

，D为直线

 1 

直线过定点问题的方法探究 

李琼   王秀文 

广州市第一一三中学，广东  广州  510655 
摘要： 通过对近几年高考直线过定点问题的探究，归纳直线过定点问题的常用方法。 

关键词： 直线； 定点   

1 内容分析 

新高考下的命题原则：注重对学生数学核心素养的考查，处理数学核心素养与知识的关

系。如何使学生在复习备考的过程中提升素养是一线教师关注的话题。纵观近几年的高考试

题，直线过定点问题是历届高考的热点问题。 

2 典例剖析 

例题(2019 年全国统一高考数学试卷（理科）（新课标Ⅲ）第 21 题）已知曲线C：
2

2xy  ， 

D为直线
2
1-y 上的动点，过D作C的两条切线，切点分别为 A ,B . 

（1）证明：直线 AB过定点。    （2）略. 

（1）证法 1 

思路探求：可设 A , B两点坐标，用导数法求切线斜率，求出 A , B两点处的切线方程，切

线 AD和BD有相同的形式，从而得到带参数直线 AB的方程，最后求出它所过的定点。 

证明：设
1( , )
2

D t  , 1 1( , )A x y ,则
2

1 1
1
2

y x ．又因为
21

2
y x ，所以 y' x .则切线 AD的

斜率为 1x ，故 1 1 1
1 ( )
2

y x x t   ，整理得 1 12 2 1 0tx y   . 

设 2 2( , )B x y ，同理得 2 22 2 1 0tx y   .点 ,A B都满足直线方程2 2 1 0tx y   . 

于是直线2 2 1 0tx y   过点 ,A B，而两个不同的点确定一条直线， 

所以直线 AB方程为2 2 1 0tx y    .即2 ( 2 1) 0tx y    ， 

当2 0, 2 1 0x y    时等式恒成立，所以直线 AB恒过定点
1(0, )
2

. 

方法点睛：设
1( , )
2

D t  引入参数 t，通过两切线 AD和BD方程式的“模样”一致，把 t看

上的动点，

过D作C的两条切线，切点分别为,A,B.

（1）证明：直线AB过定点。    （2）略.

（1）证法1
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关键词： 直线； 定点   

1 内容分析 

新高考下的命题原则：注重对学生数学核心素养的考查，处理数学核心素养与知识的关

系。如何使学生在复习备考的过程中提升素养是一线教师关注的话题。纵观近几年的高考试

题，直线过定点问题是历届高考的热点问题。 

2 典例剖析 

例题(2019 年全国统一高考数学试卷（理科）（新课标Ⅲ）第 21 题）已知曲线C：
2

2xy  ， 

D为直线
2
1-y 上的动点，过D作C的两条切线，切点分别为 A ,B . 

（1）证明：直线 AB过定点。    （2）略. 

（1）证法 1 

思路探求：可设 A , B两点坐标，用导数法求切线斜率，求出 A , B两点处的切线方程，切

线 AD和BD有相同的形式，从而得到带参数直线 AB的方程，最后求出它所过的定点。 

证明：设
1( , )
2

D t  , 1 1( , )A x y ,则
2

1 1
1
2

y x ．又因为
21

2
y x ，所以 y' x .则切线 AD的

斜率为 1x ，故 1 1 1
1 ( )
2

y x x t   ，整理得 1 12 2 1 0tx y   . 

设 2 2( , )B x y ，同理得 2 22 2 1 0tx y   .点 ,A B都满足直线方程2 2 1 0tx y   . 

于是直线2 2 1 0tx y   过点 ,A B，而两个不同的点确定一条直线， 

所以直线 AB方程为2 2 1 0tx y    .即2 ( 2 1) 0tx y    ， 

当2 0, 2 1 0x y    时等式恒成立，所以直线 AB恒过定点
1(0, )
2

. 

方法点睛：设
1( , )
2

D t  引入参数 t，通过两切线 AD和BD方程式的“模样”一致，把 t看

，同理得
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摘要： 通过对近几年高考直线过定点问题的探究，归纳直线过定点问题的常用方法。 

关键词： 直线； 定点   

1 内容分析 

新高考下的命题原则：注重对学生数学核心素养的考查，处理数学核心素养与知识的关

系。如何使学生在复习备考的过程中提升素养是一线教师关注的话题。纵观近几年的高考试

题，直线过定点问题是历届高考的热点问题。 

2 典例剖析 

例题(2019 年全国统一高考数学试卷（理科）（新课标Ⅲ）第 21 题）已知曲线C：
2

2xy  ， 

D为直线
2
1-y 上的动点，过D作C的两条切线，切点分别为 A ,B . 

（1）证明：直线 AB过定点。    （2）略. 

（1）证法 1 

思路探求：可设 A , B两点坐标，用导数法求切线斜率，求出 A , B两点处的切线方程，切

线 AD和BD有相同的形式，从而得到带参数直线 AB的方程，最后求出它所过的定点。 

证明：设
1( , )
2

D t  , 1 1( , )A x y ,则
2

1 1
1
2

y x ．又因为
21

2
y x ，所以 y' x .则切线 AD的

斜率为 1x ，故 1 1 1
1 ( )
2

y x x t   ，整理得 1 12 2 1 0tx y   . 

设 2 2( , )B x y ，同理得 2 22 2 1 0tx y   .点 ,A B都满足直线方程2 2 1 0tx y   . 

于是直线2 2 1 0tx y   过点 ,A B，而两个不同的点确定一条直线， 

所以直线 AB方程为2 2 1 0tx y    .即2 ( 2 1) 0tx y    ， 

当2 0, 2 1 0x y    时等式恒成立，所以直线 AB恒过定点
1(0, )
2

. 

方法点睛：设
1( , )
2

D t  引入参数 t，通过两切线 AD和BD方程式的“模样”一致，把 t看

.点A,B都满足直线方程
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摘要： 通过对近几年高考直线过定点问题的探究，归纳直线过定点问题的常用方法。 

关键词： 直线； 定点   

1 内容分析 

新高考下的命题原则：注重对学生数学核心素养的考查，处理数学核心素养与知识的关

系。如何使学生在复习备考的过程中提升素养是一线教师关注的话题。纵观近几年的高考试

题，直线过定点问题是历届高考的热点问题。 

2 典例剖析 

例题(2019 年全国统一高考数学试卷（理科）（新课标Ⅲ）第 21 题）已知曲线C：
2

2xy  ， 

D为直线
2
1-y 上的动点，过D作C的两条切线，切点分别为 A ,B . 

（1）证明：直线 AB过定点。    （2）略. 

（1）证法 1 

思路探求：可设 A , B两点坐标，用导数法求切线斜率，求出 A , B两点处的切线方程，切

线 AD和BD有相同的形式，从而得到带参数直线 AB的方程，最后求出它所过的定点。 

证明：设
1( , )
2

D t  , 1 1( , )A x y ,则
2

1 1
1
2

y x ．又因为
21

2
y x ，所以 y' x .则切线 AD的

斜率为 1x ，故 1 1 1
1 ( )
2

y x x t   ，整理得 1 12 2 1 0tx y   . 

设 2 2( , )B x y ，同理得 2 22 2 1 0tx y   .点 ,A B都满足直线方程2 2 1 0tx y   . 

于是直线2 2 1 0tx y   过点 ,A B，而两个不同的点确定一条直线， 

所以直线 AB方程为2 2 1 0tx y    .即2 ( 2 1) 0tx y    ， 

当2 0, 2 1 0x y    时等式恒成立，所以直线 AB恒过定点
1(0, )
2

. 

方法点睛：设
1( , )
2

D t  引入参数 t，通过两切线 AD和BD方程式的“模样”一致，把 t看

.

于是直线

 1 

直线过定点问题的方法探究 

李琼   王秀文 

广州市第一一三中学，广东  广州  510655 
摘要： 通过对近几年高考直线过定点问题的探究，归纳直线过定点问题的常用方法。 

关键词： 直线； 定点   

1 内容分析 

新高考下的命题原则：注重对学生数学核心素养的考查，处理数学核心素养与知识的关

系。如何使学生在复习备考的过程中提升素养是一线教师关注的话题。纵观近几年的高考试

题，直线过定点问题是历届高考的热点问题。 

2 典例剖析 

例题(2019 年全国统一高考数学试卷（理科）（新课标Ⅲ）第 21 题）已知曲线C：
2

2xy  ， 

D为直线
2
1-y 上的动点，过D作C的两条切线，切点分别为 A ,B . 

（1）证明：直线 AB过定点。    （2）略. 

（1）证法 1 

思路探求：可设 A , B两点坐标，用导数法求切线斜率，求出 A , B两点处的切线方程，切

线 AD和BD有相同的形式，从而得到带参数直线 AB的方程，最后求出它所过的定点。 

证明：设
1( , )
2

D t  , 1 1( , )A x y ,则
2

1 1
1
2

y x ．又因为
21

2
y x ，所以 y' x .则切线 AD的

斜率为 1x ，故 1 1 1
1 ( )
2

y x x t   ，整理得 1 12 2 1 0tx y   . 

设 2 2( , )B x y ，同理得 2 22 2 1 0tx y   .点 ,A B都满足直线方程2 2 1 0tx y   . 

于是直线2 2 1 0tx y   过点 ,A B，而两个不同的点确定一条直线， 

所以直线 AB方程为2 2 1 0tx y    .即2 ( 2 1) 0tx y    ， 

当2 0, 2 1 0x y    时等式恒成立，所以直线 AB恒过定点
1(0, )
2

. 

方法点睛：设
1( , )
2

D t  引入参数 t，通过两切线 AD和BD方程式的“模样”一致，把 t看

过点A,B，而两个不同的点确定一条

直线，所以直线AB方程为
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摘要： 通过对近几年高考直线过定点问题的探究，归纳直线过定点问题的常用方法。 

关键词： 直线； 定点   

1 内容分析 

新高考下的命题原则：注重对学生数学核心素养的考查，处理数学核心素养与知识的关

系。如何使学生在复习备考的过程中提升素养是一线教师关注的话题。纵观近几年的高考试

题，直线过定点问题是历届高考的热点问题。 

2 典例剖析 

例题(2019 年全国统一高考数学试卷（理科）（新课标Ⅲ）第 21 题）已知曲线C：
2

2xy  ， 

D为直线
2
1-y 上的动点，过D作C的两条切线，切点分别为 A ,B . 

（1）证明：直线 AB过定点。    （2）略. 

（1）证法 1 

思路探求：可设 A , B两点坐标，用导数法求切线斜率，求出 A , B两点处的切线方程，切

线 AD和BD有相同的形式，从而得到带参数直线 AB的方程，最后求出它所过的定点。 

证明：设
1( , )
2

D t  , 1 1( , )A x y ,则
2

1 1
1
2

y x ．又因为
21

2
y x ，所以 y' x .则切线 AD的

斜率为 1x ，故 1 1 1
1 ( )
2

y x x t   ，整理得 1 12 2 1 0tx y   . 

设 2 2( , )B x y ，同理得 2 22 2 1 0tx y   .点 ,A B都满足直线方程2 2 1 0tx y   . 

于是直线2 2 1 0tx y   过点 ,A B，而两个不同的点确定一条直线， 

所以直线 AB方程为2 2 1 0tx y    .即2 ( 2 1) 0tx y    ， 

当2 0, 2 1 0x y    时等式恒成立，所以直线 AB恒过定点
1(0, )
2

. 

方法点睛：设
1( , )
2

D t  引入参数 t，通过两切线 AD和BD方程式的“模样”一致，把 t看

 .即

 1 
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摘要： 通过对近几年高考直线过定点问题的探究，归纳直线过定点问题的常用方法。 

关键词： 直线； 定点   

1 内容分析 

新高考下的命题原则：注重对学生数学核心素养的考查，处理数学核心素养与知识的关

系。如何使学生在复习备考的过程中提升素养是一线教师关注的话题。纵观近几年的高考试

题，直线过定点问题是历届高考的热点问题。 

2 典例剖析 

例题(2019 年全国统一高考数学试卷（理科）（新课标Ⅲ）第 21 题）已知曲线C：
2

2xy  ， 

D为直线
2
1-y 上的动点，过D作C的两条切线，切点分别为 A ,B . 

（1）证明：直线 AB过定点。    （2）略. 

（1）证法 1 

思路探求：可设 A , B两点坐标，用导数法求切线斜率，求出 A , B两点处的切线方程，切

线 AD和BD有相同的形式，从而得到带参数直线 AB的方程，最后求出它所过的定点。 

证明：设
1( , )
2

D t  , 1 1( , )A x y ,则
2

1 1
1
2

y x ．又因为
21

2
y x ，所以 y' x .则切线 AD的

斜率为 1x ，故 1 1 1
1 ( )
2

y x x t   ，整理得 1 12 2 1 0tx y   . 

设 2 2( , )B x y ，同理得 2 22 2 1 0tx y   .点 ,A B都满足直线方程2 2 1 0tx y   . 

于是直线2 2 1 0tx y   过点 ,A B，而两个不同的点确定一条直线， 

所以直线 AB方程为2 2 1 0tx y    .即2 ( 2 1) 0tx y    ， 

当2 0, 2 1 0x y    时等式恒成立，所以直线 AB恒过定点
1(0, )
2

. 

方法点睛：设
1( , )
2

D t  引入参数 t，通过两切线 AD和BD方程式的“模样”一致，把 t看

，

当

 1 
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摘要： 通过对近几年高考直线过定点问题的探究，归纳直线过定点问题的常用方法。 

关键词： 直线； 定点   

1 内容分析 

新高考下的命题原则：注重对学生数学核心素养的考查，处理数学核心素养与知识的关

系。如何使学生在复习备考的过程中提升素养是一线教师关注的话题。纵观近几年的高考试

题，直线过定点问题是历届高考的热点问题。 

2 典例剖析 

例题(2019 年全国统一高考数学试卷（理科）（新课标Ⅲ）第 21 题）已知曲线C：
2

2xy  ， 

D为直线
2
1-y 上的动点，过D作C的两条切线，切点分别为 A ,B . 

（1）证明：直线 AB过定点。    （2）略. 

（1）证法 1 

思路探求：可设 A , B两点坐标，用导数法求切线斜率，求出 A , B两点处的切线方程，切

线 AD和BD有相同的形式，从而得到带参数直线 AB的方程，最后求出它所过的定点。 

证明：设
1( , )
2

D t  , 1 1( , )A x y ,则
2

1 1
1
2

y x ．又因为
21

2
y x ，所以 y' x .则切线 AD的

斜率为 1x ，故 1 1 1
1 ( )
2

y x x t   ，整理得 1 12 2 1 0tx y   . 

设 2 2( , )B x y ，同理得 2 22 2 1 0tx y   .点 ,A B都满足直线方程2 2 1 0tx y   . 

于是直线2 2 1 0tx y   过点 ,A B，而两个不同的点确定一条直线， 

所以直线 AB方程为2 2 1 0tx y    .即2 ( 2 1) 0tx y    ， 

当2 0, 2 1 0x y    时等式恒成立，所以直线 AB恒过定点
1(0, )
2

. 

方法点睛：设
1( , )
2

D t  引入参数 t，通过两切线 AD和BD方程式的“模样”一致，把 t看

时等式恒成立，所以直线AB恒过定点

 1 
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摘要： 通过对近几年高考直线过定点问题的探究，归纳直线过定点问题的常用方法。 

关键词： 直线； 定点   

1 内容分析 

新高考下的命题原则：注重对学生数学核心素养的考查，处理数学核心素养与知识的关

系。如何使学生在复习备考的过程中提升素养是一线教师关注的话题。纵观近几年的高考试

题，直线过定点问题是历届高考的热点问题。 

2 典例剖析 

例题(2019 年全国统一高考数学试卷（理科）（新课标Ⅲ）第 21 题）已知曲线C：
2

2xy  ， 

D为直线
2
1-y 上的动点，过D作C的两条切线，切点分别为 A ,B . 

（1）证明：直线 AB过定点。    （2）略. 

（1）证法 1 

思路探求：可设 A , B两点坐标，用导数法求切线斜率，求出 A , B两点处的切线方程，切

线 AD和BD有相同的形式，从而得到带参数直线 AB的方程，最后求出它所过的定点。 

证明：设
1( , )
2

D t  , 1 1( , )A x y ,则
2

1 1
1
2

y x ．又因为
21

2
y x ，所以 y' x .则切线 AD的

斜率为 1x ，故 1 1 1
1 ( )
2

y x x t   ，整理得 1 12 2 1 0tx y   . 

设 2 2( , )B x y ，同理得 2 22 2 1 0tx y   .点 ,A B都满足直线方程2 2 1 0tx y   . 

于是直线2 2 1 0tx y   过点 ,A B，而两个不同的点确定一条直线， 

所以直线 AB方程为2 2 1 0tx y    .即2 ( 2 1) 0tx y    ， 

当2 0, 2 1 0x y    时等式恒成立，所以直线 AB恒过定点
1(0, )
2

. 

方法点睛：设
1( , )
2

D t  引入参数 t，通过两切线 AD和BD方程式的“模样”一致，把 t看

.

方法点睛：设
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摘要： 通过对近几年高考直线过定点问题的探究，归纳直线过定点问题的常用方法。 

关键词： 直线； 定点   

1 内容分析 

新高考下的命题原则：注重对学生数学核心素养的考查，处理数学核心素养与知识的关

系。如何使学生在复习备考的过程中提升素养是一线教师关注的话题。纵观近几年的高考试

题，直线过定点问题是历届高考的热点问题。 

2 典例剖析 

例题(2019 年全国统一高考数学试卷（理科）（新课标Ⅲ）第 21 题）已知曲线C：
2

2xy  ， 

D为直线
2
1-y 上的动点，过D作C的两条切线，切点分别为 A ,B . 

（1）证明：直线 AB过定点。    （2）略. 

（1）证法 1 

思路探求：可设 A , B两点坐标，用导数法求切线斜率，求出 A , B两点处的切线方程，切

线 AD和BD有相同的形式，从而得到带参数直线 AB的方程，最后求出它所过的定点。 

证明：设
1( , )
2

D t  , 1 1( , )A x y ,则
2

1 1
1
2

y x ．又因为
21

2
y x ，所以 y' x .则切线 AD的

斜率为 1x ，故 1 1 1
1 ( )
2

y x x t   ，整理得 1 12 2 1 0tx y   . 

设 2 2( , )B x y ，同理得 2 22 2 1 0tx y   .点 ,A B都满足直线方程2 2 1 0tx y   . 

于是直线2 2 1 0tx y   过点 ,A B，而两个不同的点确定一条直线， 

所以直线 AB方程为2 2 1 0tx y    .即2 ( 2 1) 0tx y    ， 

当2 0, 2 1 0x y    时等式恒成立，所以直线 AB恒过定点
1(0, )
2

. 

方法点睛：设
1( , )
2

D t  引入参数 t，通过两切线 AD和BD方程式的“模样”一致，把 t看引入参数t，通过两切线AD和BD方程

式的“模样”一致，把t看成常数，发现A,B点都满足直线方

程2tx-2y+1=0.联想到动点轨迹，得到的直线系方程。考查了

“数学抽象、逻辑推理、数学运算”核心素养。

证法2	

思路探求：用导数法求切线斜率，能否直接利用A,B两点

的坐标写出切线和的方程，进而得到它们的交点D的坐标？

证明：设A(x1,y2),B(x1,y2)则

 2 

成常数，发现点 ,A B都满足直线方程2 2 1 0tx y   .联想到动点轨迹，得到 AB的直线系

方程。考查了“数学抽象、逻辑推理、数学运算”核心素养。 

证法 2  

思路探求：用导数法求切线斜率，能否直接利用 A ,B两点的坐标写出切线 AD和BD的方

程，进而得到它们的交点D的坐标？ 

证明：设 1 1( , )A x y , 2 2( , )B x y ,则
2

1 1
1
2

y x ．又
2

2xy  ，所以 xy  . 

切线 AD的斜率为 1x ，切线 AD的直线方程：
2

1111
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1 2
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2
1 xxxyxxxxy  即 . 

同理切线BD的直线方程：
2

22 2
1 xxxy   . 

联立切线 AD和BD的方程
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2
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2121 xxxx
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又因为点D在直线
2
1

y 上，所以 1
2
1

2 21
21  xxxx

即
.
 

由题意可知直线 AB的斜率存在，设直线 AB的方程为 bkxy  ，代入
2

2
1 xy  得： 

0222  bkxx ，得 ,1221  bxx 所以
2
1

b ，所以直线 AB过定点 )
2
1,0(

.
 

方法点睛: 证明直线过定点的关键是引入参数设出直线方程，通过一定关系转化，找出两个

参数之间的关系式，进而可以判断过定点情况。与解法一相比，计算量虽大一些，但更直观

和常规。 

证法 3 

思路探求：“先猜后证”,也就是先猜想定点,然后验证，这是一种重要数学方法。能否根据

特殊情况下即D点的坐标为 ），（
2
10  猜想直线 AB过定点，然后证明一般情况下直线 AB过

此点？ 

证明：前面同证法 2 得到 ).
2
1,0(,121  Dxx 设  

在抛物线上任取一点 )
2

(
2

0
0
xx， ，过该点的切线方程为 )(

2 00

2
0 xxxxy  . 

．又

 2 

成常数，发现点 ,A B都满足直线方程2 2 1 0tx y   .联想到动点轨迹，得到 AB的直线系

方程。考查了“数学抽象、逻辑推理、数学运算”核心素养。 

证法 2  

思路探求：用导数法求切线斜率，能否直接利用 A ,B两点的坐标写出切线 AD和BD的方

程，进而得到它们的交点D的坐标？ 

证明：设 1 1( , )A x y , 2 2( , )B x y ,则
2

1 1
1
2

y x ．又
2

2xy  ，所以 xy  . 

切线 AD的斜率为 1x ，切线 AD的直线方程：
2
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1 xxxyxxxxy  即 . 

同理切线BD的直线方程：
2
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联立切线 AD和BD的方程
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y 上，所以 1
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即
.
 

由题意可知直线 AB的斜率存在，设直线 AB的方程为 bkxy  ，代入
2

2
1 xy  得： 

0222  bkxx ，得 ,1221  bxx 所以
2
1

b ，所以直线 AB过定点 )
2
1,0(

.
 

方法点睛: 证明直线过定点的关键是引入参数设出直线方程，通过一定关系转化，找出两个

参数之间的关系式，进而可以判断过定点情况。与解法一相比，计算量虽大一些，但更直观

和常规。 

证法 3 

思路探求：“先猜后证”,也就是先猜想定点,然后验证，这是一种重要数学方法。能否根据

特殊情况下即D点的坐标为 ），（
2
10  猜想直线 AB过定点，然后证明一般情况下直线 AB过

此点？ 

证明：前面同证法 2 得到 ).
2
1,0(,121  Dxx 设  

在抛物线上任取一点 )
2

(
2

0
0
xx， ，过该点的切线方程为 )(

2 00

2
0 xxxxy  . 

，所以

 2 

成常数，发现点 ,A B都满足直线方程2 2 1 0tx y   .联想到动点轨迹，得到 AB的直线系

方程。考查了“数学抽象、逻辑推理、数学运算”核心素养。 

证法 2  

思路探求：用导数法求切线斜率，能否直接利用 A ,B两点的坐标写出切线 AD和BD的方

程，进而得到它们的交点D的坐标？ 

证明：设 1 1( , )A x y , 2 2( , )B x y ,则
2

1 1
1
2

y x ．又
2

2xy  ，所以 xy  . 

切线 AD的斜率为 1x ，切线 AD的直线方程：
2

1111
2

1 2
1),(

2
1 xxxyxxxxy  即 . 

同理切线BD的直线方程：
2

22 2
1 xxxy   . 

联立切线 AD和BD的方程
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又因为点D在直线
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y 上，所以 1
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21  xxxx

即
.
 

由题意可知直线 AB的斜率存在，设直线 AB的方程为 bkxy  ，代入
2

2
1 xy  得： 

0222  bkxx ，得 ,1221  bxx 所以
2
1

b ，所以直线 AB过定点 )
2
1,0(

.
 

方法点睛: 证明直线过定点的关键是引入参数设出直线方程，通过一定关系转化，找出两个

参数之间的关系式，进而可以判断过定点情况。与解法一相比，计算量虽大一些，但更直观

和常规。 

证法 3 

思路探求：“先猜后证”,也就是先猜想定点,然后验证，这是一种重要数学方法。能否根据

特殊情况下即D点的坐标为 ），（
2
10  猜想直线 AB过定点，然后证明一般情况下直线 AB过

此点？ 

证明：前面同证法 2 得到 ).
2
1,0(,121  Dxx 设  

在抛物线上任取一点 )
2

(
2

0
0
xx， ，过该点的切线方程为 )(

2 00

2
0 xxxxy  . 

.

切线AD的斜率为x1，切线AD的直线方程：

 2 

成常数，发现点 ,A B都满足直线方程2 2 1 0tx y   .联想到动点轨迹，得到 AB的直线系

方程。考查了“数学抽象、逻辑推理、数学运算”核心素养。 

证法 2  

思路探求：用导数法求切线斜率，能否直接利用 A ,B两点的坐标写出切线 AD和BD的方

程，进而得到它们的交点D的坐标？ 

证明：设 1 1( , )A x y , 2 2( , )B x y ,则
2

1 1
1
2

y x ．又
2

2xy  ，所以 xy  . 

切线 AD的斜率为 1x ，切线 AD的直线方程：
2

1111
2

1 2
1),(

2
1 xxxyxxxxy  即 . 

同理切线BD的直线方程：
2

22 2
1 xxxy   . 

联立切线 AD和BD的方程
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即
.
 

由题意可知直线 AB的斜率存在，设直线 AB的方程为 bkxy  ，代入
2

2
1 xy  得： 

0222  bkxx ，得 ,1221  bxx 所以
2
1

b ，所以直线 AB过定点 )
2
1,0(

.
 

方法点睛: 证明直线过定点的关键是引入参数设出直线方程，通过一定关系转化，找出两个

参数之间的关系式，进而可以判断过定点情况。与解法一相比，计算量虽大一些，但更直观

和常规。 

证法 3 

思路探求：“先猜后证”,也就是先猜想定点,然后验证，这是一种重要数学方法。能否根据

特殊情况下即D点的坐标为 ），（
2
10  猜想直线 AB过定点，然后证明一般情况下直线 AB过

此点？ 

证明：前面同证法 2 得到 ).
2
1,0(,121  Dxx 设  

在抛物线上任取一点 )
2

(
2

0
0
xx， ，过该点的切线方程为 )(

2 00

2
0 xxxxy  . 

.

即同理切线的直线方程：

 2 

成常数，发现点 ,A B都满足直线方程2 2 1 0tx y   .联想到动点轨迹，得到 AB的直线系

方程。考查了“数学抽象、逻辑推理、数学运算”核心素养。 

证法 2  

思路探求：用导数法求切线斜率，能否直接利用 A ,B两点的坐标写出切线 AD和BD的方

程，进而得到它们的交点D的坐标？ 

证明：设 1 1( , )A x y , 2 2( , )B x y ,则
2

1 1
1
2

y x ．又
2

2xy  ，所以 xy  . 

切线 AD的斜率为 1x ，切线 AD的直线方程：
2
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1),(

2
1 xxxyxxxxy  即 . 

同理切线BD的直线方程：
2

22 2
1 xxxy   . 

联立切线 AD和BD的方程
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由题意可知直线 AB的斜率存在，设直线 AB的方程为 bkxy  ，代入
2

2
1 xy  得： 

0222  bkxx ，得 ,1221  bxx 所以
2
1

b ，所以直线 AB过定点 )
2
1,0(

.
 

方法点睛: 证明直线过定点的关键是引入参数设出直线方程，通过一定关系转化，找出两个

参数之间的关系式，进而可以判断过定点情况。与解法一相比，计算量虽大一些，但更直观

和常规。 

证法 3 

思路探求：“先猜后证”,也就是先猜想定点,然后验证，这是一种重要数学方法。能否根据

特殊情况下即D点的坐标为 ），（
2
10  猜想直线 AB过定点，然后证明一般情况下直线 AB过

此点？ 

证明：前面同证法 2 得到 ).
2
1,0(,121  Dxx 设  

在抛物线上任取一点 )
2

(
2

0
0
xx， ，过该点的切线方程为 )(
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2
0 xxxxy  . 

.

联立切线AD和BD的方程

 2 

成常数，发现点 ,A B都满足直线方程2 2 1 0tx y   .联想到动点轨迹，得到 AB的直线系

方程。考查了“数学抽象、逻辑推理、数学运算”核心素养。 

证法 2  

思路探求：用导数法求切线斜率，能否直接利用 A ,B两点的坐标写出切线 AD和BD的方

程，进而得到它们的交点D的坐标？ 

证明：设 1 1( , )A x y , 2 2( , )B x y ,则
2
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1
2

y x ．又
2

2xy  ，所以 xy  . 

切线 AD的斜率为 1x ，切线 AD的直线方程：
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由题意可知直线 AB的斜率存在，设直线 AB的方程为 bkxy  ，代入
2

2
1 xy  得： 

0222  bkxx ，得 ,1221  bxx 所以
2
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b ，所以直线 AB过定点 )
2
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.
 

方法点睛: 证明直线过定点的关键是引入参数设出直线方程，通过一定关系转化，找出两个

参数之间的关系式，进而可以判断过定点情况。与解法一相比，计算量虽大一些，但更直观

和常规。 

证法 3 

思路探求：“先猜后证”,也就是先猜想定点,然后验证，这是一种重要数学方法。能否根据

特殊情况下即D点的坐标为 ），（
2
10  猜想直线 AB过定点，然后证明一般情况下直线 AB过

此点？ 

证明：前面同证法 2 得到 ).
2
1,0(,121  Dxx 设  

在抛物线上任取一点 )
2

(
2

0
0
xx， ，过该点的切线方程为 )(
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2
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得交点

 2 

成常数，发现点 ,A B都满足直线方程2 2 1 0tx y   .联想到动点轨迹，得到 AB的直线系

方程。考查了“数学抽象、逻辑推理、数学运算”核心素养。 

证法 2  

思路探求：用导数法求切线斜率，能否直接利用 A ,B两点的坐标写出切线 AD和BD的方

程，进而得到它们的交点D的坐标？ 

证明：设 1 1( , )A x y , 2 2( , )B x y ,则
2
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由题意可知直线 AB的斜率存在，设直线 AB的方程为 bkxy  ，代入
2

2
1 xy  得： 

0222  bkxx ，得 ,1221  bxx 所以
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2
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方法点睛: 证明直线过定点的关键是引入参数设出直线方程，通过一定关系转化，找出两个

参数之间的关系式，进而可以判断过定点情况。与解法一相比，计算量虽大一些，但更直观

和常规。 

证法 3 

思路探求：“先猜后证”,也就是先猜想定点,然后验证，这是一种重要数学方法。能否根据

特殊情况下即D点的坐标为 ），（
2
10  猜想直线 AB过定点，然后证明一般情况下直线 AB过

此点？ 

证明：前面同证法 2 得到 ).
2
1,0(,121  Dxx 设  

在抛物线上任取一点 )
2

(
2

0
0
xx， ，过该点的切线方程为 )(
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直线过定点问题的方法探究
李琼　王秀文
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又因为点D在直线
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成常数，发现点 ,A B都满足直线方程2 2 1 0tx y   .联想到动点轨迹，得到 AB的直线系

方程。考查了“数学抽象、逻辑推理、数学运算”核心素养。 

证法 2  

思路探求：用导数法求切线斜率，能否直接利用 A ,B两点的坐标写出切线 AD和BD的方

程，进而得到它们的交点D的坐标？ 

证明：设 1 1( , )A x y , 2 2( , )B x y ,则
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切线 AD的斜率为 1x ，切线 AD的直线方程：
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2
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即
.
 

由题意可知直线 AB的斜率存在，设直线 AB的方程为 bkxy  ，代入
2

2
1 xy  得： 

0222  bkxx ，得 ,1221  bxx 所以
2
1

b ，所以直线 AB过定点 )
2
1,0(

.
 

方法点睛: 证明直线过定点的关键是引入参数设出直线方程，通过一定关系转化，找出两个

参数之间的关系式，进而可以判断过定点情况。与解法一相比，计算量虽大一些，但更直观

和常规。 

证法 3 

思路探求：“先猜后证”,也就是先猜想定点,然后验证，这是一种重要数学方法。能否根据

特殊情况下即D点的坐标为 ），（
2
10  猜想直线 AB过定点，然后证明一般情况下直线 AB过

此点？ 

证明：前面同证法 2 得到 ).
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方程。考查了“数学抽象、逻辑推理、数学运算”核心素养。 

证法 2  

思路探求：用导数法求切线斜率，能否直接利用 A ,B两点的坐标写出切线 AD和BD的方

程，进而得到它们的交点D的坐标？ 
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方法点睛: 证明直线过定点的关键是引入参数设出直线方程，通过一定关系转化，找出两个

参数之间的关系式，进而可以判断过定点情况。与解法一相比，计算量虽大一些，但更直观

和常规。 

证法 3 

思路探求：“先猜后证”,也就是先猜想定点,然后验证，这是一种重要数学方法。能否根据

特殊情况下即D点的坐标为 ），（
2
10  猜想直线 AB过定点，然后证明一般情况下直线 AB过
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成常数，发现点 ,A B都满足直线方程2 2 1 0tx y   .联想到动点轨迹，得到 AB的直线系

方程。考查了“数学抽象、逻辑推理、数学运算”核心素养。 

证法 2  

思路探求：用导数法求切线斜率，能否直接利用 A ,B两点的坐标写出切线 AD和BD的方

程，进而得到它们的交点D的坐标？ 
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方法点睛: 证明直线过定点的关键是引入参数设出直线方程，通过一定关系转化，找出两个

参数之间的关系式，进而可以判断过定点情况。与解法一相比，计算量虽大一些，但更直观

和常规。 

证法 3 

思路探求：“先猜后证”,也就是先猜想定点,然后验证，这是一种重要数学方法。能否根据

特殊情况下即D点的坐标为 ），（
2
10  猜想直线 AB过定点，然后证明一般情况下直线 AB过
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，所以

直线AB过定点
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成常数，发现点 ,A B都满足直线方程2 2 1 0tx y   .联想到动点轨迹，得到 AB的直线系

方程。考查了“数学抽象、逻辑推理、数学运算”核心素养。 

证法 2  

思路探求：用导数法求切线斜率，能否直接利用 A ,B两点的坐标写出切线 AD和BD的方

程，进而得到它们的交点D的坐标？ 

证明：设 1 1( , )A x y , 2 2( , )B x y ,则
2
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2

y x ．又
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2
1 xy  得： 

0222  bkxx ，得 ,1221  bxx 所以
2
1

b ，所以直线 AB过定点 )
2
1,0(

.
 

方法点睛: 证明直线过定点的关键是引入参数设出直线方程，通过一定关系转化，找出两个

参数之间的关系式，进而可以判断过定点情况。与解法一相比，计算量虽大一些，但更直观

和常规。 

证法 3 

思路探求：“先猜后证”,也就是先猜想定点,然后验证，这是一种重要数学方法。能否根据

特殊情况下即D点的坐标为 ），（
2
10  猜想直线 AB过定点，然后证明一般情况下直线 AB过

此点？ 

证明：前面同证法 2 得到 ).
2
1,0(,121  Dxx 设  

在抛物线上任取一点 )
2

(
2

0
0
xx， ，过该点的切线方程为 )(
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2
0 xxxxy  . 

.

方法点睛:证明直线过定点的关键是引入参数设出直线方

程，通过一定关系转化，找出两个参数之间的关系式，进而可

以判断过定点情况。与解法一相比，计算量虽大一些，但更直

观和常规。

3 变式训练

1 、 （ 2 0 1 7 年 高 考 数 学 全 国 卷 Ⅰ 理 科 第 2 0

题 ） 已 知 曲 线

 3 

将 )
2
10( ，D 代入切线方程得 ).

2
1,1(),

2
11( BA ， 猜想直线 AB过 ），的中点（和

2
10BA . 

下面只需要证明直线 AB的方程 )( 1
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综上可得直线 AB过定点 )
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方法点睛: 先猜想后验证为我们提供了一种重要的解题思路，特别是对于选择填空题而言方

便快捷很多。 

3 变式训练 

1、（2017 年高考数学全国卷Ⅰ理科第 20 题）已知曲线C：
2 2

2 2 =1x y
a b

 ）（ 0 ba ，四点

1P（1,1）， 2P （0,1）， 3P （–1，
3

2
）， 4P （1，

3
2

）中恰有三点在椭圆C上。 

（1）求曲线C的方程； 

（2）设直线 l不经过 2P 点且与曲线C相交于 BA, 两点.若直线 AP2 与直线 BP2 的斜率

的和为–1，证明： l过定点。 

2、（2018 年高考数学全国卷Ⅰ理科第 19 题的变式）已知抛物线C： xy 42  的焦点为F ,

直线 l与抛物线C交于 BA, 两点,O是坐标原点。 

(1)若直线 l过点 F 且 8AB ,求直线 l的方程; 

(2)若点E (-2,0),直线 l不与坐标轴垂直,且 BEOAEO  ,证明:直线 l过定点。 

 

4 结束语 

直线过定点问题的解题方法常见的有三种。 

第一种是引入参数，得到带参数的直线方程 为参数）（ 0),(),(  yxgyxf 再由








0),(
0),(

yxg
yxf

的解得到定点。证法 1就是采用这种办法。 

， 四 点
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2
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综上可得直线 AB过定点 )
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方法点睛: 先猜想后验证为我们提供了一种重要的解题思路，特别是对于选择填空题而言方

便快捷很多。 

3 变式训练 

1、（2017 年高考数学全国卷Ⅰ理科第 20 题）已知曲线C：
2 2

2 2 =1x y
a b

 ）（ 0 ba ，四点

1P（1,1）， 2P （0,1）， 3P （–1，
3

2
）， 4P （1，

3
2

）中恰有三点在椭圆C上。 

（1）求曲线C的方程； 

（2）设直线 l不经过 2P 点且与曲线C相交于 BA, 两点.若直线 AP2 与直线 BP2 的斜率

的和为–1，证明： l过定点。 

2、（2018 年高考数学全国卷Ⅰ理科第 19 题的变式）已知抛物线C： xy 42  的焦点为F ,

直线 l与抛物线C交于 BA, 两点,O是坐标原点。 

(1)若直线 l过点 F 且 8AB ,求直线 l的方程; 

(2)若点E (-2,0),直线 l不与坐标轴垂直,且 BEOAEO  ,证明:直线 l过定点。 

 

4 结束语 

直线过定点问题的解题方法常见的有三种。 
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的解得到定点。证法 1就是采用这种办法。 
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（2）设直线l不经过

 3 

将 )
2
10( ，D 代入切线方程得 ).

2
1,1(),

2
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2
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综上可得直线 AB过定点 )
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1,0(

. 

方法点睛: 先猜想后验证为我们提供了一种重要的解题思路，特别是对于选择填空题而言方

便快捷很多。 

3 变式训练 

1、（2017 年高考数学全国卷Ⅰ理科第 20 题）已知曲线C：
2 2

2 2 =1x y
a b

 ）（ 0 ba ，四点

1P（1,1）， 2P （0,1）， 3P （–1，
3

2
）， 4P （1，

3
2

）中恰有三点在椭圆C上。 

（1）求曲线C的方程； 

（2）设直线 l不经过 2P 点且与曲线C相交于 BA, 两点.若直线 AP2 与直线 BP2 的斜率

的和为–1，证明： l过定点。 

2、（2018 年高考数学全国卷Ⅰ理科第 19 题的变式）已知抛物线C： xy 42  的焦点为F ,

直线 l与抛物线C交于 BA, 两点,O是坐标原点。 

(1)若直线 l过点 F 且 8AB ,求直线 l的方程; 

(2)若点E (-2,0),直线 l不与坐标轴垂直,且 BEOAEO  ,证明:直线 l过定点。 

 

4 结束语 

直线过定点问题的解题方法常见的有三种。 

第一种是引入参数，得到带参数的直线方程 为参数）（ 0),(),(  yxgyxf 再由


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的解得到定点。证法 1就是采用这种办法。 
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综上可得直线 AB过定点 )
2
1,0(

. 

方法点睛: 先猜想后验证为我们提供了一种重要的解题思路，特别是对于选择填空题而言方

便快捷很多。 

3 变式训练 

1、（2017 年高考数学全国卷Ⅰ理科第 20 题）已知曲线C：
2 2

2 2 =1x y
a b

 ）（ 0 ba ，四点

1P（1,1）， 2P （0,1）， 3P （–1，
3

2
）， 4P （1，

3
2

）中恰有三点在椭圆C上。 

（1）求曲线C的方程； 

（2）设直线 l不经过 2P 点且与曲线C相交于 BA, 两点.若直线 AP2 与直线 BP2 的斜率
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