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关于n进制中数字之和函数三次均值的计算
李博

陕西铁路工程职业技术学院

[摘　要]设 则 (m,n)

(k=1,2,3). 给了 ),( nNAk )3,2,1( =k 的精确计算公式。
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一、引言及结论

在文[1]中，美国数论专家Florentin Samarandache提出

了数字之和函数数列让我们研究，我们在文[2]和文[3]分别给

出了 ),(1 nNA 和 ),(2 nNA 的精确计算公式，本文猜测出了

),(3 nNA 的精确的计算公式，并给予证明。为了叙述方便我

们引用下列记号：

定义：设 )2( ≥nn 为一给定的正整数，对任一正整数m
，假定m 在 n 进制中表示为：    

sk
s

kk nananam +++= 

21
21

记　 saaanma +++= 21),(

令  ),(),( nmanNA k

Nm
k ∑

〈
=  3,2,1=k   

ik 为正

整数 .,,2,1 si =

定理【1】：设 sk
s

kk nananaN +++= 

21
21 其

中 021 ≥>>> skkk  ， nai <≤1 ；

si ,2,1=  则

),(3 nNA

推 论 1   设 ,222 21 skkkN +++= 

　 

021 ≥>>> skkk  　　则

推 论 2   设 ， 其 中

021 ≥>>> skkk    则

 

二、定理的证明

定理1，定理2已经证明过，这里只证明定理3，首先引入

下列引理。

证明：⑴当 1=k 时，

∴    左边=右边  命题成立

⑵假设 pk = 时，命题成立。即
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由假设与（1）、（2）得

∴ 1+= pk 时，命题成立。       证毕。

引理〖6〗：

代入⑴、⑶和⑸，得

证毕。

有了以上6个引理我们容易给出定理的证明，事实我们

有：

将⑵、⑷和⑹代入、整理得：

),(3 nNA

所以，有

),(3 nNA

于是证明了定理
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